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ACADEMIA 


3.PROPIEDADES 


«> F(F*(x)) =X ; XE Df* 


Sen(arcSenN) =N ; 
Cos(arcCosN) =N ; 
Tan(arcTanN) =N ; 
Cot(arcCotN) =N ; 


Sec(arcSecN) =N ; 


Csc(arcCscN) =N ; 


—1 <N<1 1 1 
Sen агсзеп = = E 


Tan(arcTan4) = 4 
1 1 
—00 < N < oo + Sec (arcsec 5) = 2 i Cuidado de hacer esto! 


1 1 
Pues (5) ¢ IR — |-1; 1| — Sec (arcsec A 


መ 
PITAGORAS 


3.PROPIEDADES 


ሩ F*(F(x)) =X,XxERr 


T T 

arcSen(Sen0) 20; —— < 0 < – 
2 2 

агсСоѕ(Соѕ90) = 0; 0 < 9 < тп 


T T 
arcTan(Tan0) = 0; = <ፀ< 2 


arcCot(Cotg) = 0; 0 < 0 < Tr 


T 
arcSec(Sec0) 20; 0 < 9 < т, Ө = 


T T 
arcCsc(Csc0) = 9;-- <0<-,06-0 


2 
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TU 
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d FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


3.PROPIEDADES 


* arcRT(N) + arcCO — RT(N) = ГІ 


п 
arcSenN + arcCosN = агсТап(-У3) T arcCot(—V3) = = 


T 
arcTanN + arcCotN = arcSen(0) + arcCos(0) = = 


NIA nia NIA 


arcSecN + arcCscN = 


meee FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


ACADEMIA 


3. PROPIEDADES 


+ arcRT(—N);N > 0 


arcSen(—N) = —arcSen(N) 1 1 
arcSen => = —arcSen 2 
arcCos(—N) = п — arcCos(N) 
—у5—1 5+1 
arcTan(—N) = —arcTan(N) arcCos | 5 | = T — arcCos = | 


arcCot(—N) = п — arcCot(N) 
arcSec(—N) = п — arcSec(N) 


arcCsc(—N) = —arcCsc(N) 
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3. PROPIEDADES 


B 
«te — 1 1 
» агсТапА + arcTanB = arcTan | 1- az) + Кт Be arcTan > + arcTan = 
S: AB>1AA>0AB>0—> k=1 1 1 
—= + = 
Si: AB>1AA<0AB<0—> k=-1 zi Eire 
— = X = 
Si: AB< 1 — k=0 273 
5 
А-В 6 
+ arcTanA — arcTanB = arcTan የወጥ) 9 = arcTan 
1+ AB 1-1 
6 


Ө = arcTan(1) 


о 
шке 


y = X 


= arcSenx 


| y = Senx 


= — m — fm AU — — m m m = I 
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FUNCIÓN ARCO SENO: 


ЕТ = (G5; y) € R*/y = arcSenx; x € [--1:1]] 

* Dominio: D; € [—1; 1] 
y — arcSenx ЭР" B e [ T ті 
» ango: f 2 , 2 
% Función: Creciente 
% Función: Impar 


% Función: No es periódica 
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FUNCIÓN ARCO COSENO: 


ЕТ = (G5; y) Е R“/y = arcCosx; x € [-1;1]} 
y 


* Dominio: D; € [—1; 1] 


% Rango: К; є [0፤ሞ] 
% Función: Decreciente 
* Función: No es par, ni impar 


% Función: No es periódica 


-------------2-2-2--------T[-----------L-------FM---£&------------------F--- 
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> 
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FUNCIÓN ARCO TANGENTE: 


ЕТ = {(x; y) € R“/y = arcTanx; x € R) 


* Dominio: Пре R 


y = arcTanx 


* Función: Creciente 
Función: Impar 


* Función: No es periódica 


FUNCIÓN COTANGENTE: 


у = Cotx 


» | y = arcCotx 
X 
4 [T 
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FUNCIÓN ARCO COTANGENTE: 


ЕТ = (G5; y) € R*/y = arcCotx; x € В} 


* Dominio: Гре R 
% Rango: В+ € |0; п[ 


——————| ASA % Función: Decreciente 


= arcCotx = = 
M Función: No es par, ni impar 


š * Función: No es periódica 
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FUNCIÓN ARCO SECANTE: 


FT = {(x; y) € 2 /у = arcSecx; x € R — ]-1; 1[) 


* Dominio: Ds: € В - |-1;1| 


* Rango: Rf € [0; п] — (5) 


k ለለ | % Función: Creciente por intervalos 
| | % Función: No es par, ni impar 
| | - агс5есх 


ሱ-0ን።ንን ሮሮ MEE ME E MO ш А ишде оно % Función: No es periódica 


X 
у = arcCscx 


> 


EAM FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
FUNCIÓN ARCO COSECANTE: 


FT = {(х; y) € 2 /у = arcCscx; хе К-|-1:1П 


% Dominio: Пре В - |-1;1| 


* Rango: Rf € [- 5:53] — {0} 


% Función: Decreciente por intervalos 
% Función: Impar 


X 


* Función: No es periódica 
y — arcCscx 


መመ FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


ACADEMIA 


Gráfica Generalizada : 


y = A.arcSen(Bx + C)+ D 


9277971 
п 
2 


X2 — X4 


% A 


КА —C Xi Ех 
B 2 


_ У1 t ሃ2 


*D 
2 


Observación: Arc(Cos, Cot, Sec) 


= т 
2 3 
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MOMENTO DE PRACTICAR 
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arcSenx 


1. Hallar el dominio de la siguiente función: F(x) = 
arcCosx 


Resolución: 
arcSenx 
F(x) = = 
arcCosx 
> 0 
arcSenx 
> > arcCosx * 0 
arcCosx 
$$ х=1 
+ 


arcSenx > arcCosx 


Tt 
arcSenx 2 — — arcSenx 


CLAVE: C 


ela N 


arcSenx > 
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arcSenx 


1. Hallar el dominio de la siguiente función: F(x) = 
arcCosx 


Resolución: 


arcSenx 


F(x) = 
arcCosx 


20 


arcSenx 


arcCosx ` 
N g(x) 


arcSenx > arcCosx 
— --.-- 


g(x) h(x) 


CLAVE: C 
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2. Hallar el rango de: F(x) = |агсТапх| + 2arcCot|x| 


Resolución: F(x) = |arcTanx| + 2arcCot|x| 
F(x) = |arcTanx| + 2arcCot|x| Si: x < 0 - 
Si: x > 0 + F(x) = —arcTanx + 2arcCot(—x) 


F(x) = arcTanx + 2arcCotx F(x) = —arcTanx + 2(r — arcCotx) 


F(x) = arcTanx + arcCotx + arcCotx F(x) = ረ — arcTanx — arcCotx — arcCotx 


TU 


TU 
2 2 


Tt Зп 
La — Синај — 
F(x) = 2 + arcCotx F(x) = 2 arcCotx 


T 
TU — 
0 < arcCotx < 2 2 < arcCotx < т 


T 
T T —п < —arcCotx < —— 
5 < 2 +arcCotx < п 2 

T 


2 | J 3 
— < > — arcCotx < п 


F(x) | : መ CLAVE: ዐ 
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1 1 
3. Calcular: F(x) = 3 arcCos(Cosé) + д arcCos(Cos8) 


1 1 
FG) = 3 arcCos(Cos6) + z arcCos(Cos8) (6-2п-а y 8=3n-8) 


F(x) = > arcCos[Cos(2n —0)] + zarcCos[Cos(3m — В)] 


Resolución: 


1 1 
F(x) = з arcCos[Cosa] + 45፡6051--6058] 


F(x) = = areGos[Cosa] + — [п — arcCos(Cosp)] 
1 1 

F(x) = 419 элч Цэн B] 

F(x) = = 6 8 = 


+ F(x) = CLAVE: E 


> 


arcCos(—1) — arcCosz, 


4. Reducir: P = 
1 
arcCos 3 


Resolución: 


arcCos(—1) — arcCos 5 


arcCos 3 


7 
_ п — arcCos 5 


1 
агсСо$ 3 


a 


—OLQn 
-" arcCos (- 5) 


1 
arcCos 3 
U 


В 


C = C = 
— መ => — — 
arc 055 В osp 3 


7 Е 7 
агсСоѕ (- 5) = a > Cosa = — 32 


Cos2f = 2Cos*B— 1 
1 
Cos2f = 2 x 738 1 
7 
Cos2f = ui Cosa 


2B = a 
P=2 
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CLAVE: С 
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5. Si: x = arcCotvSec0 — arcTanvSec0 у Cosx > 0, el valor de Senx es: 


Resolución: 
| п 
x = arcCotvSec0 — arcTanv 56ርፀ | зепх = Sen (5 a 2a) 
C9 | 
TU ! = 
— = arcCotvSec8 + arcTanvSece ЕИ 
2 | : 1 — Tan?a 
enx = ——— 
| 1 + Tan“a 
TU І 
—— x = 2arcTanvSecd 
2 л 21 ] 1 _ 1 ፦56ር0 
х=5- 2агсТапУ5ес0 шин 1 + Sec 
\ ) l 
! See Cos0 — 1 
š | шин (.050 + 1 
Tana — vSecO | | 1 — Cos0 
TI TI І епх = — 
| 1 + Cos0 
= ое ] 
4: 2 | 


г. Senx = -Tan? > CLAVE: E 


> 
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8-2 
6. Graficar la siguiente función: F(x) = шш 
Resolución: 
Fo) = | 
АН E 
Sen(arcSenx) 
-0-х-0 
x(x? — 1) 
F(x) = |———— 
0 = |= | 
EE K =1=х& 1 
F(x) = |x? — 1| 


CLAVE: D 
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7. Hallar la regla de correspondencia de la gráfica adjunta: 


Resolución: 38 (л) 
TT 
É В = 1 В 
| ==. а 
| y = KarcSen(Bx + C) + D B. (—2) _3C = 1 = 
| B 2 3 
Зп + (—п 
p= ип 


. у = 4arcS = + 
“у= 4arcSen[3X—3]+T 


CLAVE: B 


> 
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8. En la figura :F(x) = kArcCosB (x - h) + C, calcular : К(В? + h)*C 


V Resolución: 5ቪ _ ( т ) 
k= 6 12 3 
= — Қ = — 
Tt 4 
a 2 1 
ст (СТ ын 
4 4 
17 1 
— — + — 
4 4 - 
һ = һ=—— 
2 
St T 3 
A A 12 


+ К(В? + h)C = h 


CLAVE: A 
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Senx + C 
9. Graficar aproximadamente la función: F(x) = arcCos (= => 


v2 


Resolucion: 


Calculamos el dominio: x € R 
Df — R 


Además F es periódica, pues cumple la definición: F(x)=F(x+T) 


Senx + Cosx Sen(x + T) + Cos(x + T) 
arcCos | —————— | = arcCos | —— — 


„para Т=2т 
á E) 


Calculamos el rango: 


—V2 < Senx + Cosx < V2 “Пин санав: , : 
Senx + Cosx F(x) — arcCos (5 Cosx + J Sem) 


>| оо 
ғи нэ : F(x) — arcCos |Cos (x- 2) 
- 0 < агсСо5М € n six e |F; | РО) = arecos ез(х-1)|>у-х- 


Ќе = |0; п] 


Si:x € = = > F(x) = areCos cos (an - («- 2) >y= Ex 


f CLAVE: D ys 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


10.Dada la función: F(x) = arcSen(Sen|x|) — Cosx, calcular el námero de puntos de corte de la función con el eje de 
abscisas en el intervalo de <-2т; 21> 
Resolución: 
y = arcSen(Sen|x|) — Cosx = 0 


x) = arcSen(Sen|x 
arcSen(Sen|x|) = Cosx во) sb) 
L —— 


g(x) һ(х) Si:x < 0 > g(x) = arcSen(Sen(—x)) 


g(x) = arcSen(—Sen(x)) 


g(x) = arcSen(Sen|x|) g(x) = —arcSen(Senx) 


Si:x > 0 > g(x) = arcSen(Senx) О; = R 
р; = R R T TU 
a т т : | 2'2 
ке п 
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g(x) = arcSen(Senx) 


T 
Six € (0; >| > arcSen(Senx) > y = x 

m Зт 
Si: x E >: > агсЅеп(Ѕеп(п —х)) > y =T-x>y=-x+m 


| 3 
Si:x E =: 211 > arcSen(—Sen(2n -x)oy-2-Qm-x)y-x-2m 
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g(x) = —arcSen(Senx) 


T 
Si:x Е |- 2! 0| > —arcSen(Senx) > y 2 —x 


3 


ХЕ 
six e |-> 


T 
i -2 — —arcSen(Sen(—n — x)) эу= -(-п-х) эу=х+т 


| 3 
Si:x ፎ 2 — = > —arcSen(—Sen(—21 — x)) — y = —(2T + x) эу = —x — 21 


> Hay 4 puntos de intersección 


CLAVE: D 
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", SE 
Arcsen(Cos(Arcsenx)) u E 
ArcCos(Sen(ArcCosx)) 2 


CLAVE: E 
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12. Sabiendo que ArcTg(Cosx) = x, calcular el valor de: 
М- ArcCos(Tanx) -ArcSen(Cos 2х) 


ArcCos(y Senx) 


CLAVE: E 
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13 Calcular : ArcCos(Sen2)+ArcSen(Cos2) 


CLAVE: A 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


14. Calcular Sen(2ArcSenx) si se sabe que: 
ArcSenx - ArcCosx = Arcos] 2 


CLAVE: Е 
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15. Determine el campo de existencia de la función: 


F(x) = yArcSen |x| - ArcCos |x| 


CLAVE: A 
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16. Acerca de la función: 


F(x)=|Arc Cosx - x, 
2 
1. Es creciente Y x = 10: 1[ 
|. Rango de F es [0; тт/2] 
Ш. Es creciente Y x e Dom(F) 


es correcta 


CLAVE: D 


CLAVE: A 
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18. Graficar: 
F(x) = агс5епх + arcCosx + агсТапх 


CLAVE: E 
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19. Indicar la relación que representa correctamente a la 
región sombreada: 


CLAVE: D 
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20. La gráfica de la función: 


Ѕеп(Агс Ѕепх) ;-1 =х<1 
F(x) 48 E | ) es: 


CLAVE: E 


TRIGONOMETRÍA 


2 FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


